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  شركت هاي چند منظوره با داده هاي فازي
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  چكيده
ژي، اهميت تعيين كارايي و افزايش آن از جمله دغدغه هاي مهم   با پيشرفت علم و تكنولو
تصميم به ادغام . در دنياي واقعي كاملاً رايج استادغام شركت ها . مديران و سرمايه گذاران است

شركت ها جهت افزايش كارايي و بهبود روند توليد و همچنين ادغام چندين شركت تك منظوره 
تعيين در . براي ايجاد يك شركت چند منظوره يكي از مسائل مهم در مديريت اقتصادي است

ش كمترين مربعات و روش رگرسيون هاي پارامتري همانند رو كارايي ادغام واحدها با روش
ها  هاي تحليل پوششي داده هاي پارامتري، روش ولي به دليل مشكلات زياد روش. شد تعيين مي

)DEA (ها از  هاي مطرح شده در تحليل پوششي داده تعيين كارايي توسط مدل. معرفي شدند
ها  DMUرفه بودن ادغام  مقرون به صDEAاين مقاله با مدل . هاي بسيار پر كاربرد مي باشد روش

بدين ترتيب  .كند هاي فازي و غير دقيق تعيين مي  چند منظوره با داده DMUرا براي تشكيل يك
  .در زمينه اقتصادي كمك شاياني به مديران مي كند

  :كليدي هاي واژه
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   مقدمه
. هاي اقتصادي، توليد انبوه با حداقل ورودي ايده اصلي است در اكثر سيستم

بنابراين مديران درصدد يافتن يك راه چاره براي توليد حداكثر خروجي با كاهش 
مواقعي پيش  .ورودي هستند، بطوريكه از لحاظ اقتصادي نيز مقرون به صرفه باشد

كنند  هاي تك منظوره كه خروجي خاصي را توليد مي  كه مديران شركتآيد مي
كنند تا شركتي چند منظوره براي  تصميم به ادغام واحدهاي توليدي خود مي

ولي در مورد اينكه شركت چند منظوره ادغام يافته، . افزايش كارايي ايجاد نمايند
بنابراين در تصميم . باشد يا نه اطلاعات كافي ندارند مقرون به صرفه خروجي مي

هاي عظيم ايالات متحده  ادغام هاي بزرگ بين بانك. شوند گيري دچار مشكل مي
هاي  هاي قابل ذكر در سال  مثال2 و پيادمونت1يا بين خطوط هوايي مثل آمريكا اير

. گيرند ها تصميم به ادغام مي دلايل بسياري وجود دارد كه چرا شركت. اخير هستند
هاي   خروجيبزرگتر از تركيب ها ي حاصل از تركيب ورودياما زمانيكه خروج
 بحث زبر .بخشد ها باشد، ادغام، كارايي تكنيكي را بهبود مي تك تك شركت

 (Panzar, 1982)4، پانزار(Baumol, 1982) 3بايومل توسط بار اولين هزينه تابع جمعي
طرح شده براي كارايي واحدهاي صنعتي در اقتصاد م(Willig, 1982)  5و ويليگ

دانيم تابع توليد همواره در دسترس نيست و براي بدست   همانطور كه مياام. است
 براي رسيدن به DEA بنابراين ارائه مدل .هايي وجود دارد آوردن آن محدوديت

به عنوان يك ) DEA(ها  تحليل پوششي داده. رسد اين هدف ضروري بنظر مي
 . معرفي شد (Charnes et al, 1978, 429-444)گيري توسط چارنز ابزار تصميم

ريزي خطي غيرپارامتري است كه كارايي نسبي  ها مبني بر برنامه تحليل پوششي داده

                                                           
1  - USAIR 
2 - piedmont  
3 - baumol 
4 - Panzar 
5 - Willig 



   ... براي تعيين مقرون به BCC- DEAارائه ي مدل 
   

 

9

 هاي با ورودي و خروجي) DMU( ي متجانس گيرنده مجموعه واحدهاي تصميم

طور پيوسته   به عنوان ابزار مديريتي بهDEAاهميت . كند مي گيري اندازه را چندگانه
 معتبرتر  ها و تصميمات بنيادي اقتصادي گيري اجرايي سازمان شود و اندازه زيادتر مي

در (Maindiratta, 1990, 39-56)  1مانديرتا توسط كارايي اندازه تعريف .شود مي
DEAري توسط مدل مطرح شده مقاله اين در . مطرح شده است (Ray, 2004, 187-

د منظوره مورد مطالعه و هاي چن شركت بودن صرفه به مقرون ينتعي براي (207
ها يا سازمانها به وسيله مدلهاي   ارزيابي عملكرد فعاليت.بررسي قرار داده شده است

هاي  از آنجا كه در دنياي واقعي با داده. هاي قطعي دارد  نياز به دادهDEAاساسي 
. قطعي نيستند همواره خروجي و ورودي هاي بنابراين داده داريم، كار سر و غيرقطعي

هاي  داده پوششي تحليل مدلهاي يا نادقيق فازي هاي داده كارايي سنجش براي اينرواز 
نادقيق يا  هاي ها و خروجي  با وروديDMU كارايي ارزيابي .است شده معرفي فازي

 فازي هاي داده چند مدل براي.  معمولي مشكل استDEAهاي  فازي به وسيله مدل

 (Guo & Tanaka, 1998, 517-521) اگييو و تاناك جمله از مختلف محققان توسط
              با مشاهدات كارايي مقادير عضويت توابع يافتن براي روشي .است شده معرفي

 معرفي شده (Kao & Liu, 2000, 427-437) 3 و ليو2هاي فازي توسط كااو داده
  BCC-DEA اي تحت عنوان ارائه مدل در  مقاله) 1388سميه لايزالي، ( لايزالي .است

در BCC هاي چند منظوره، به بررسي مدل  تعيين مقرون به صرفه بودن شركت
سحر خوش فطرت، ( خوش فطرت. هاي قطعي پرداخته است ماهيت خروجي با داده

 فازي را معرفي ومورد بررسي قرار DEAهاي اساسي  در پاياننامه خود مدل) 1386
هاي  ها با داده DMUام  براي يافتن كارايي ادغDEAدر اين مقاله مدل . دهد مي

 اين مقاله .هاي فازي است دادهر نشانگ ~ علامت مد. فازي معرفي شده است

                                                           
1 - Maindiratta 
2- Kao 
3- Liu 
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ابتدا مفاهيم و تعاريف اساسي مربوط به بحث . دهي شده است بصورت زير سازمان
در . برش توضيح داده شده است−αروش3سپس در بخش . فازي ارائه شده است

مدل . ارائه شده است) فازي(هاي غيرقطعي   ها با دادهDMUدغام  مدل ا4 بخش
DEAهاي فازي هاي تك منظوره با داده  براي تعيين اقتصادي بودن ادغام  شركت 

يك مثال عددي كه نشانگر روند عمليات است، در .  ارائه شده است5در بخش
  .مي يابدگيري خاتمه   نتيجه7در نهايت مقاله با بخش .  مطرح شده است6بخش 

 

  مفاهيم و تعريف هاي اساسي
ي  نظريهي آشنايي و بكار بردن  در اين بخش تعاريف و مفاهيمي كه لازمه

  .دهيم شود را ارائه مي هاي بعدي بكار برده مي بخشي فازي است و در  مجموعه
 

 :تعريف مجموعه فازي

 x دلخواه آن با مجموعه مرجع دلخواه باشد كه يك عضوXفرض كنيد
] تابعي به صورتX درAمجموعه فازي . شود مي نشان داده ]1,0X:A → 

  . است
 توسط A فازي ي گيرند يعني مجموعه  بكار ميA را بجاي تابع Aµغالباً 

)تابع عضويت آن ) [ ]1,0X:xA →µتابعي كه به هر عضو  .شود  مشخص مي
] عددي را از بازه ي Xاز ي    به عنوان درجه عضويت آن عضو در مجموعه1,0[

  . را نشان مي دهدA  به مجموعه xيزان تعلق نسبت مي دهد و مAفازي 
  

 :تعريف مجموعه فازي نرمال

)  با Aارتفاع.  باشدX از Aفرض كنيد  مجموعه اي فازي  )Ahاده    نشان د
  :مي شود كه به صورت زير تعريف مي شود

( ) ( )xAh A
Xx
µ

∈
= sup  
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)اگر   ) 1Ah  مجموعه ي فازي نرمال و در A ، آنگاه مجموعه ي فازي =
)اگر . غير اين صورت، زير نرمال ناميده مي شود ) 1Ah0 ، آنگاه مجموعه ي >>

)يعني با تعريف تابع عضويت .  را مي توان نرمال كردAر نرمال فازي زي )
( )Ah

xAµ 
  .نرمال  مي شود

  

α−برش ها:  
 برش ها براي مجموعه ي فازي −αدر اين بخش مجموعه هاي قطعي بنام 

A اين مجموعه هاي قطعي نقش مهمي را در نظريه مجموعه هاي . معرفي مي شود
ي خانواده  توان به وسيله  را ميX از Aي فازي  كنند، زيرا مجموعه فازي ايفا مي

  .اي از اين مجموعه هاي منحصر بفرد نشان داد
 باشد و  X اي فازي از  مجموعهAفرض كنيد: برش −αتعريف

]1,0(∈α .ي  مجموعهα−ي فازي  برش يك مجموعهAي   يك مجموعه
  :ي شود است كه به صورت زير تعريف مαAقطعي 

( ){ }αµα ≥∈= xXxA A,  
 

برش −αاگر در تعريف فوق از نامساوي اكيد استفاده شود در آن صورت 
  :نشان داده مي شود و به صورت زير تعريف مي شودαAقوي است و با 

( ){ }αµα >∈= xXxA A,  
  

خط  (Rاز Aمال محدب مانندي فازي نر يك مجموعه: تعريف عدد فازي
  :مي نامند اگر در شرايط زير صدق كند) حقيقي(را يك عدد فازي ) حقيقي

1. ( )xAيعني دقيقاً يك  .باشد نمايي  تكRx0∈ كه باشد داشته وجود 
( ) 1xA 0 = .   

2 .( )xAقطعه به قطعه پيوسته باشد .  
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  :LRتعريف عدد فازي 

 مي نامند اگر تابع عضويت آن به LR را يك عدد فازي Aعدد فازي
 :صورت زير باشد

  

                                                             mxxmL ≤⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −

α
  

                                                                      
=)x(Aµ   

                                                               mxmxR ≥⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛ −
β

  
 

] بهR+ صعودي از توابعي غيرR و Lكه در آن   هستند و 1,0[
R(0)=L(0)=1 .عدد فازيLR  با نماد ( )LR,,m βαنشان داده مي شود  .

 و Lپ و پهناي راست و به ترتيب پهناي چβو α مقدار مياني يا نمايي و mعدد
Rاز توابع مختلفي براي .  توابع مرجع ناميده مي شوند( )xL و به طور مشابه

)براي )xRمي توان استفاده كرد  .  
 مي باشند كه در ميان LRاعداد فازي مثلثي حالت خاصي از اعداد فازي 

 به عنوان الگوي مناسبي براي توصيف  زيرا. اعداد فازي اهميت خاصي دارند
بسياري از كميت هاي نادقيق تشخيص داده شده اند و محاسبات با آنها ساده تر 

 .انجام مي شود
  

 :تعريف عدد فازي مثلثي

عدد فازي مثلثي ناميده مي شود اگر تابع عضويت آن به Aعدد فازي 
 :صورت زير باشد
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ul axorax ><0  

axa
aa
ax)x( l

l

l
A ≤≤

−
−

=µ  

u
u

u axa
aa
xa

≤≤
−
−  

                                                                                   
  

)يك عدد فازي مثلثي با سه تايي مرتب  )ul a,a,aA ) يا = )ul a,a,aA = 
 به ترتيب پهناي چپ و ua وla مقدار مركزي،aنمايش داده مي شود كه در آن 

اگر پهناي چپ و راست با هم برابر باشند عدد مثلثي را . پهناي راست آن مي باشد
  .عدد مثلثي متقارن گويند

  

   برش−αروش 
 به وسيله ي روش برنامه ريزي پارامتري حل  فازي راCCRاين روش مدل 

هاي فازي به بازه هاي  هاي فازي و خروجي  برش ورودي−αدر هر. مي كند
[L,U]مدل برنامه ريزي خطي بازه اي با بكار بردن اين ورودي .  تبديل مي شوند

ميم گير چهار با در نظر گرفتن اولويت هاي تص. ها و خروجي ها به وجود مي آيد
. روش مختلف براي حل مدل برنامه ريزي خطي با مقادير بازه اي بدست مي آيد

يعني مينيمم كردن ورودي ها با (مي كند  اين روش ها تعريف كارايي را منعكس
  ). اين شرط كه خروجي ها ما كزيمم شود

  

   :Best_Bestروش : 1روش 
  

كمترين . ر گرفته مي شود از ديدگاه خوش بينانه در نظDMUبا اين روش هر
از DMU يا كوچكترين ورودي ها و بيشترين يا بزرگترين خروجي ها را براي هر

اين بهترين تركيب . مي گيرند بكار  برش−αبازه هاي ورودي و خروجي در هر 



 1388پائيز   – 10 شماره –فراسوي مديريت 

 

14

با بكار بردن . را نشان مي دهدDMU ممكن براي ورودي ها و خروجي ها ي هر
 برش به شكل برنامه ريزي خطي زير در −α فازي در هرCCRمدل اين روش 
  :مي آيد

  

( ) ( )

( ) ( )
( )

free

nj

XX

YYts

Max

k

j

Ln

j
k

L
jj

U
kk

U
j

n

j
j

k

ϕ

λ

λ

ϕλ

ϕ

α
α

αα

,...,2,1,0

~~

~~.

1

1

=≥

≤

≥

∑

∑

=

=

  

  
  

   :Best_Worstروش : 2روش 
از ديدگاه خوش بينانه اما بقيه واحدها از ديدگاه 0DMUدر اين روش 

ها و بيشترين يا   كوچكترين وروديكمترين يا. شوند بدبينانه در نظر گرفته مي
 −αهاي ورودي و خروجي در هر از بازه0DMU ها را براي كوچكترين خروجي

ها و كمترين يا  در حاليكه بيشترين يا بزرگترين ورودي. گيرند برش، بكار مي
بنابراين با اين . شود ها بكار گرفته ميها براي بقيه واحد كوچكترين خروجي

بيشترين مقدار كارايي ممكن را در قياس با بقيه 0DMUورودي ها و خروجي ها 
 برش −α فازي در هرCCRبا بكار بردن اين روش مدل . واحد ها خواهد داشت

  :به شكل برنامه ريزي خطي زير در مي آيد
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  ها با داده هاي فازيDMU مدل ادغام 

با توجه به گسترش سريع و پيچيدگي روزافزون و همچنين رقابت هاي شديد 
هاي رياضي براي كمك به تصميمات  واحدهاي اقتصادي، نياز به ارائه مدل

هاي دقيق مربوط به علم تحليل  ها و فرمول به وسيله مدل. شود مديريتي احساس مي
توان با قطعيت در مورد  هاي مديريتي است ميها كه يكي از ابزار پوششي داده

  .صحت تصميمات مديران اظهار نظر كرد و با قاطعيت آنها را تائيد يا رد كرد
در مورد ادغام واحدهاي تصميم گيرنده نيز مدل هايي ارائه شده است كه با 

 اقتصادي و صنعتي توجه به نتايج اين مدل ها در مورد ادغام يا عدم ادغام واحدهاي
  .مي توان تصميم گرفت

هاي فازي به عنوان يك روش مناسب و كارآمد  بكارگيري نظريه مجموعه
 رواج پيدا كرده DEAهاي  هاي نادقيق و مبهم در مدل براي تعيين كميت داده

 با DEAهاي  مدل. هاي اخير ثابت شده است است و مزيت استفاده از آن در سال
 فازي مي نامند كه مساله هاي دنياي واقعي را DEAدل هاي داده هاي فازي را م

هاي فازي  نظريه مجموعه. دهند  نشان ميDEAهاي معمولي  بيشتر از مدل
. كند  امكان پذير ميDEAهاي  هاي با احتمالات آماري را در مدل بكارگيري داده

  .شوند ريزي خطي فازي تشكيل مي  فازي به فرم مدل هاي برنامهDEAمدل هاي 
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در ماهيت خروجي DEA - BCCبراي اندازه گيري كارايي ادغام، مدل 
    گيريم و در حالت چند ورودي، يك خروجي مي هاي فازي در نظر براي داده

)فرض كنيم بردار ورودي . كنيم بررسي مي )njj2j1j X~,...,X~,X~X~ ، در =
αخروجي مختلف برشهاي jY~، ( )n,...,2,1j ايم  تصميم گرفته .كند را توليد مي=
K شركت از nبراي تعيين صحت تصميم خود و اينكه آيا .  شركت را ادغام كنيم

  : شركت به نفع ما خواهد بود يا نه، گام هاي زير را در نظر مي گيريمKادغام 
  

 Best_Worstدر ماهيت خروجي حالت DEA - BCCابتدا مساله : 1گام 
كنيم   شركت حل ميk برشهاي متفاوت براي هر يك از αدر

( )K,...,2,1k =.  
  

)1(                    

( ) ( )

( ) ( )

( )
free

nj

XX

YYts

Max

k

j

n

j
j

Ln

j
k

U
jj

U
kk

L
j

n

j
j

k

ϕ

λ

λ

λ

ϕλ

ϕ

α
α

αα

,...,2,1,0

1

~~

~~.

1

1

1

=≥

=

≤

≥

∑

∑

∑

=

=

=

                    

  
)(مجموعه ورودي، خروجي ) 1(از جواب بهينه  ∗∗

kk Y~,X~ را بدست مي آيد كه در 
  آن   

 ( ) +∗∗ += SYY
U

kkk αϕ ~~ )2(                             

( ) −∗ −= SXX
L

kk α
~~                                 )3(                           و   
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 به ترتيب مقادير كمبود خروجي و هدررفتگي در S− و S+كه در آن . است
  .ي استورود

  

 شركت را به ترتيب با Kمجموع ورودي ها و خروجي هاي كاراي اين  : 2گام 
TX~ و TY~ نشان  مي دهيم   

 ∑
=

∗=
K

k
k

T YY
1

~~        ) 4(                                                           

 ∑
=

∗=
K

k
k

T XX
1

~~         )5(                                                          
                                                             

  براي Best -Worst در ماهيت خروجي در حالت BCC- DEAمدل  : 3گام 
αمي كنيممختلف حل  هاي  برش:  

  
  

   

( )

( )

( )
free

nj

XX

YYts

Max

T

j

n

j
j

n

j

TU
jj

TTL
j

n

j
j

T

ϕ

λ

λ

λ

ϕλ

ϕ

α

α

,...,2,1,0

1

~~

~~.

1

1

1

=≥

=

≤

≥

∑

∑

∑

=

=

=

      )6(                               

                                   
Tاگر . جواب بهينه اين مدل مقدار كارايي ادغام را نشان مي دهد

∗ϕ بزرگتر 
ها   شركت مقرون به صرفه است در غيراينصورت بهتر شركتKاز يك باشد ادغام 

  .ال خود رها كنيم و ادغام نكنيمرا به ح
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هاي تك منظوره و ايجاد يك شركت  حالت خاصي از ادغام، ادغام شركت
براي تعيين ميزان كارايي و بررسي اينكه از لحاظ اقتصادي . چند منظوره است
باشد يا نه بخش بعدي  ها چه تاثيري دارد و آيا مقرون به صرفه مي ادغام اين شركت

  .دهيم را ارائه مي
  

هاي چند منظوره با  مقرون به صرفه بودن اهداف و كارايي شركت
  هاي فازي داده

توسط يك شركت در برخي موارد از لحاظ تكنيكي خروجي توليد شده 
هاي شخصي جداگانه  هاي شركت ، خيلي بيشتر از مجموع خروجيچندمنظوره

 هاي اختصاصي براي تشكيل يك شركت چند منظوره انجام ادغام شركت. است
اين مقاله چگونگي . گيرد كه باعث مقرون به صرفه بودن اهداف شده است مي

  .دهد  را براي تشخيص اقتصادي بودن اهداف توضيح ميDEAهاي  استفاده از مدل
  

علاوه بر آن .  ورودي را در نظر بگيريدnبراي سهولت، حالت دو خروجي و 
، A:  از سه گروه شركت بدست آمده استفرض كنيد داده هاي ورودي خروجي

B و C . شركت هاي گروهA مي كنند و شركت هاي   را توليد1 تنها خروجي
 هر دو خروجي را C را توليد مي كنند و شركت هاي گروه 2 خروجي Bگروه 
مجموعه خروجي هاي شركت هاي اختصاصي را مي توان بصورت . مي كنند توليد

( )0,y~y~ A
j1

A ) و = )B
j2

B y~,0y~  مجموعه خروجي شركت چندمنظوره. كرد  بيان=
( )C

j2
C
j1

C y~,y~y~ ها  ورودي همه ها گروه همه هاي فرض كنيد كه شركت. باشد  مي=
دو شركت . بنابراين مجموعه ورودي هاي آنها اختصاصي نيستند. را بكار مي برند

- فرض كنيد مجموعه ورودي.  در نظر بگيريدB و ديگري از نوع Aيكي از نوع 
  :خروجي آنها بصورت زير باشد
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  : داريمAبراي شركت هاي گروه 
  

 ( )A
n

AAA xxxx 020100
~,,~,~~ K=              و               ( )0,~~

10
A
j

A yy = 

  
  :داريم Bبراي شركت هاي گروه 

  
( )B

n
BBB xxxx 020100

~,,~,~~ K=             و           ( )BB yy 200
~,0~ = 

  
  :تعريف مي كنيم

  

,~~
0000

AAAA Sxx ∗∗∗ −= θ,~~
0000

BBBB Sxx ∗∗∗ −= θ
,~~~

00
BAAB xxx ∗∗

∗ +=       B
0

A
0

AB
0 y~y~y~ += 

  
Aدر اينجا بردارهاي

0S B  و∗
0S         هاي   متغيرهاي كمكي مجموعه ورودي∗

  . هاي اختصاصي هستند تشرك
  

A   مجموعه ورودي هاي كارا 
0x~∗ و B

0x~∗ از جواب بهينه مدل BCC در 
زير بدست Best_Worst برش هاي مختلف در حالت  -αبراي ماهيت ورودي 

  :مي آيند
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( ) ( ) ( )
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( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )
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;
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2022
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  :مجموعه ورودي شركت چند منظوره شده مي تواند بصورت زير تعيين شود
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∑ ∑ ∑
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∑ ∑ ∑
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xxxxxyV
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0
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λλλ

λλλ

)9(     

                                           
)    اگر ) ABAB

0 x~x~:y~Vx~   .  مقرون به صرفه بودن اهداف مثبت است∃∋≥∗
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  مثال عددي
داده هاي فازي .  حال با يك مثال روند عملياتي مقاله را توضيح مي دهيم

زير داده شده  بانك با دو ورودي و دو خروجي در جدول 3مثلثي متقارن مربوط به 
 خروجي B خروجي نوع اول را توليد مي كند، بانك Aاست، كه  در آن بانك 

  . هر دو نوع خروجي را توليد مي كند Cنوع دوم را توليد مي كند و بانك 
  

 C و A،B داده هاي فازي مربوط به بانك -)1(جدول 

C  B  A    
( )03.0,5333.0  ( )02.0,2.0  ( )03.0,3533.0  

  ورودي اول

( )04.0,7699.0  ( )03.0,6876.0  ( )02.0,3389.0  
  ورودي دوم

( )02.0,3803.0  0  ( )02.0,0331.0  
  ولخروجي ا

( )01.0,3533.0  (   خروجي دوم  0  01.0,1.0(
  

ها پس از برش دادن به  هاي مختلف برش داده و دادهαهاي فازي را با  داده
]هاي  بازه ]U,L 8( و )7(هاي حاصل از حل مدل هاي  جواب. شوند ميتبديل (
1,5.0,2.0 برش هاي -αبراي === αααدر جدول زير آمده است :  

  

  )2(جدول 
Bx∗

0  Ax∗
0  BS ∗

0  
AS ∗

0  
B∗

0θ  
A∗

0θ 
α-
 برش

( )3172.0,31717.0  ( )3821.0,38215.0  ( )0,8267.0,0,0,108.0  ( )0,0,0076.0,0491.0,0  7238.1 183.1 2.0 
( )3058.0,30591.0  ( )3720.0,3721.0  ( )0,7771.0,0,0,105.0  ( )0,0,0106.0,043.0,0  6101.1 131.1 5.0 
( )2876.0,28764.0  ( )0203.0,0218.0  ( )0,7013.0,0,0,1.0  ( )0,0,015.0,0331.0,0  4382.1  042.1  1  

  

1,5.0,2.0 هاي برش -αبراي آمده دست به مقادير به توجه با === ααα  
  :مي توان نوشت

  

  )3(جدول 
1 5.0 2.0  α- برش  

( )3079.0,3094.0  ( )6778.0,6780.0  ( )6933.0,6993.0  ABx∗  
( )1.0,0331.0  ( )105.0,043.0  ( )108.0,0491.0  ABy0  
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1,5.0,2.0 هاي برش -αبراي) 9(با حل مدل  === ααα  براي
( ) ( )( )01.0,29.0x~,01.0,29.0x~ 21   :  نتايج زير به دست مي آيد==

  

  )4(جدول 

6λ 5λ  4λ  3λ  2λ  1λ  
α-برش  

0  3013.0  0  6987.0  0  0  2.0  
0  2894.0  0  7106.0  0  0  5.0  
0  27.0  0  73.0  0  0  1  

  
)كنيم كه مشاهده مي ) ABAB

0 x~x~:y~Vx~  بنابراين ورودي در ∃∋≥∗
)مجموعه )AB

0y~Vهاي مورد نظر را مصرف    يافت شد كه كه كمتر از ورودي   
  . كند مي

بنابراين از نظر اقتصادي بهتر است تصميم به تاسيس شركت دو منظوره 
گرفته شود به رقيبي براي شركت دو منظوره B   و Aحاصل از ادغام دو شركت 

C شود تبديل.  
  

  جمع بندي و نتيجه گيري
  

در اين مقاله براي توليد بهينه با حداقل هزينه الگوريتمي تحت عنوان مقرون 
مزيت اين روش اين است . به صرفه بودن شركت هاي چند منظوره ارائه شده است

كه با حل مدل هاي مطرح شده به راحتي مي توان تصميم گرفت كه آيا براي 
ت يك شركت چند منظوره ايجاد كنيم يا با يك شركت افزايش كارايي بهتر اس

. مستقل چند منظوره به طور جداگانه وارد مذاكره شده و با آن همكاري كنيم
مديران ديگر دغدغه ي اين را نخواهند داشت كه آيا تصميم آنها در مورد ادغام 
واحد توليدي تك منظوره و ايجاد يك شركت چند منظوره درست بوده است يا 

  نه؟
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